[P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 1



Klicova slova (terminy k zapamatovani): rozklad v redlném oboru, nerozloZitelnost v R, doplnéni na lplny &tverec,
rozdil ¢tverctl, vztah mezi koeficienty a kofeny trojélenu.
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P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar
aa:2+bx+c:a-(x—az1)(a:—a:2),
kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz

diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je
prislusny kvadraticky polynom v realném oboru nerozloZitelny.
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a) P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar
aa:2+bx+c:a-(x—az1)(a:—a:2),

kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz
diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je
prislusny kvadraticky polynom v redlném oboru nerozlozitelny.

Pro 822 + 22 — 15jea = 8, b =2, ¢c = —15, D = b® — dac = 484 > 0, tak¥e kvadraticka rovnice
8z2 4+ 22 — 15 = 0 m4 redlné kofeny.
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a) P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar
ax2+bx+c:a-(x—az1)(a:—a:2),
kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz

diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je
prislusny kvadraticky polynom v redlném oboru nerozlozitelny.

Pro 822 + 22 — 15jea = 8, b =2, ¢c = —15, D = b® — dac = 484 > 0, tak¥e kvadraticka rovnice
8z2 4+ 22 — 15 = 0 m4 redlné kofeny. Mizeme je urlit pomoci vzorce
—b+ \/62 — 4ac
Tr1,2 = .
2a
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a) P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar
ax2+bx+c:a-(x—az1)(x—a:2),
kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz

diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je
prislusny kvadraticky polynom v redlném oboru nerozlozitelny.

Pro 822 + 22 — 15jea = 8, b =2, ¢c = —15, D = b® — dac = 484 > 0, tak¥e kvadraticka rovnice
8z2 4+ 22 — 15 = 0 m4 redlné kofeny. Mizeme je urlit pomoci vzorce
—b+ \/b2 — 4ac
Tr1,2 = .
2a
V naSem pripadé je
x1,2 =
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a) P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar
ax2+bx+c:a-(x—az1)(x—a:2),
kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz

diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je
prislusny kvadraticky polynom v redlném oboru nerozlozitelny.

Pro 822 + 22 — 15jea = 8, b =2, ¢c = —15, D = b® — dac = 484 > 0, tak¥e kvadraticka rovnice
8z2 4+ 22 — 15 = 0 m4 redlné kofeny. Mizeme je urlit pomoci vzorce
—b+ \/b2 — 4ac
Tr1,2 = .
2a

V naSem pripadé je
—2 4+ v484 -2+ 22
16 16

x1,2 =

Y
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P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar

az® +br+c=a-(z —z1)(z— x2),

kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz
diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je

prislusny kvadraticky polynom v redlném oboru nerozlozitelny.

Pro 822 + 22z — 15jea = 8, b = 2,
8z2 4+ 22 — 15 = 0 m4 redlné kofeny. Mizeme je urlit pomoci vzorce
—b+ \/b2 — 4ac
Tr1,2 = .
2a

V naSem pripadé je
—2 4+ v484 -2+ 22
16 16

Y

x1,2 =

takZze 1 = % axyg = —%.
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P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar
aa:2—|—ba:—i—c:a-(x—x1)(x—a:2),
kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz

diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je
prislusny kvadraticky polynom v redlném oboru nerozlozitelny.

Pro 822 + 22 — 15jea = 8, b =2, ¢c = —15, D = b® — dac = 484 > 0, tak¥e kvadraticka rovnice
8z2 4+ 22 — 15 = 0 m4 redlné kofeny. Mizeme je urlit pomoci vzorce
—b+ \/b2 — 4ac
Tr1,2 = .
2a

V naSem pripadé je

—2 4+ v484 -2+ 22
16 16

takZze 1 = % axyg = —%. Proto rozklad bude 8z +2x — 15 =

Y

x1,2 =
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P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar
aa:2—|—ba:—i—c:a-(x—x1)(x—a:2),
kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz

diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je
prislusny kvadraticky polynom v redlném oboru nerozlozitelny.

Pro 822 + 22 — 15jea = 8, b =2, ¢c = —15, D = b® — dac = 484 > 0, tak¥e kvadraticka rovnice
8z2 4+ 22 — 15 = 0 m4 redlné kofeny. Mizeme je urlit pomoci vzorce
—b+ \/b2 — 4ac
Tr1,2 = .
2a

V naSem pripadé je

—2+ 481  —2+22
16 - 16

takZe x1 = % a Ty = —%. Proto rozklad bude 822 4+ 2z — 15 = 8 - (z — %)(af; + %) = (4= — 5)(2z + 3).

Y

x1,2 =
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a)

P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar
aa:2—|—ba:—i—c:a-(x—x1)(x—a:2),
kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz

diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je
prislusny kvadraticky polynom v redlném oboru nerozlozitelny.

Pro 822 + 22 — 15jea = 8, b =2, ¢c = —15, D = b® — dac = 484 > 0, tak¥e kvadraticka rovnice
8z2 4+ 22 — 15 = 0 m4 redlné kofeny. Mizeme je urlit pomoci vzorce
—b+ \/b2 — 4ac
1,2 = -
2a
V naSem pripadé je
—2 4+ 484  —2 £ 22
x1,2 = = ;

16 16
takZe x1 = % a Ty = —%. Proto rozklad bude 822 4+ 2z — 15 = 8 - (z — %)(af; + %) = (4= — 5)(2z + 3).

b) Pro 32 — 5z 4+ 10 jea = 3, b = —5, ¢ = 10,

B =
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b)

P¥ipomenme si: Necht a, b, ¢ € R, a # 0. Rozklad kvadratického polynomu v redlném oboru m3 tvar
ax2—|—ba:—i—c:a-(x—az1)(x—a:2),
kde 1, 2 € R jsou readlné koteny daného troj¢lenu. Alesponi jeden redlny kofen existuje pravé tehdy, kdyz

diskriminant je nezdporny, tj. D = b2 — 4dac > 0. Je-li diskriminant zaporny, tj. D = b2 — dac < 0, je
prislusny kvadraticky polynom v redlném oboru nerozlozitelny.

Pro 822 + 22 — 15jea = 8, b =2, ¢c = —15, D = b® — dac = 484 > 0, tak¥e kvadraticka rovnice
8z2 4+ 22 — 15 = 0 m4 redlné kofeny. Mizeme je urlit pomoci vzorce
—b+ \/b2 — 4ac
12 = :
2a
V naSem pripadé je
—2 + /484 —2 4+ 22
xr1,2 = — ’
’ 16 16
takZe x1 = % a Ty = —%. Proto rozklad bude 822 4+ 2z — 15 = 8 - (z — %)(m + %) = (4= — 5)(2x + 3).
Pro 322 —5x +10jea = 3, b = —5, ¢ = 10, D = b®> — 4ac = —95 < 0, tak¥e kvadratickd rovnice

322 — 52 4+ 10 = 0 nem4 reélné koteny. Proto dany polynom je v R nerozloZitelny.

B =
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Pt¥ipomernime si: V nékterych ptipadech uzivdme k rozkladu riiznych obratfi, jimiZ se miZeme vyhnout
feSeni kvadratické rovnice. Jednou z mozZnosti je uvedeni na mocninu linedrniho dvojélenu podle vzoru
a® + 2ab + b2 = (a + b)2.
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Pt¥ipomernime si: V nékterych ptipadech uzivdme k rozkladu riiznych obratfi, jimiZ se miZeme vyhnout
feSeni kvadratické rovnice. Jednou z mozZnosti je uvedeni na mocninu linedrniho dvojélenu podle vzoru
a® + 2ab + b2 = (a + b)2.

422 — 20x + 25 =
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Pt¥ipomernime si: V nékterych ptipadech uzivdme k rozkladu riiznych obratfi, jimiZ se miZeme vyhnout
feSeni kvadratické rovnice. Jednou z mozZnosti je uvedeni na mocninu linedrniho dvojélenu podle vzoru
a® + 2ab + b2 = (a + b)2.

4z% — 20z + 25 = (22 — 5)2
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c) Pt¥ipomernime si: V nékterych ptipadech uzivdme k rozkladu riiznych obratfi, jimiZ se miZeme vyhnout

feSeni kvadratické rovnice. Jednou z moznosti je uvedeni na mocninu linedrniho dvojélenu
a® + 2ab + b2 = (a + b)2.

4z% — 20z + 25 = (22 — 5)2

d) P¥ipomernime si: DalS$i moznosti je doplnéni na tplny &tverec podle vzoru

2 2 2 2
2 _ 2 py _ (P _ Py _ (P _
r +pr+q==x +px+<2> <2> + q <x+2> <4 q)

a rozdil ¢tvercii vyjad¥it souginem podle vzoru a® — b% = (a + b)(a — b).
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podle vzoru



c) Pt¥ipomernime si: V nékterych ptipadech uzivdme k rozkladu riiznych obratfi, jimiZ se miZeme vyhnout
feSeni kvadratické rovnice. Jednou z mozZnosti je uvedeni na mocninu linedrniho dvojélenu podle vzoru
a® + 2ab + b2 = (a + b)2.

4z% — 20z + 25 = (22 — 5)2

d) P¥ipomernime si: DalS$i moznosti je doplnéni na tplny &tverec podle vzoru

2 2 2 2
2 _ 2 py _ (P _ Py _ (P _
r +pr+q==x +px+<2> <2> + q <x+2> <4 q)

a rozdil ¢tvercii vyjad¥it souginem podle vzoru a® — b% = (a + b)(a — b).
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c) Pt¥ipomernime si: V nékterych ptipadech uzivdme k rozkladu riiznych obratfi, jimiZ se miZeme vyhnout

feSeni kvadratické rovnice. Jednou z moznosti je uvedeni na mocninu linedrniho dvojélenu

a® + 2ab + b2 = (a + b)2.
4z% — 20z + 25 = (22 — 5)2

d) Pfipomenme si: Dal$i moznosti je doplnéni na uplny ¢tverec podle vzoru

2 2 2 2
2 _ 2 py _ (P _ Py _ (P _
r +pr+q==x +px+<2> <2> + q <x+2> <4 q)

a rozdil ¢tvercii vyjad¥it souginem podle vzoru a® — b% = (a + b)(a — b).

o 1 o 1 1\%2 1 1\ 2 49
T —=x—-3 = z—-—=x+|-)] ———-3=|xz—- — — =
2 2 4 16
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c) Pt¥ipomernime si: V nékterych ptipadech uzivdme k rozkladu riiznych obratfi, jimiZ se miZeme vyhnout
feSeni kvadratické rovnice. Jednou z moznosti je uvedeni na mocninu linedrniho dvoj¢lenu podle vzoru

a® + 2ab + b2 = (a + b)2.

2 _ 2

4x* — 20x + 25 = (22 — 5)

d) Pfipomenme si: Dal$i moznosti je doplnéni na uplny ¢tverec podle vzoru

2 2 2 2
2 _ 2 py _ (P _ Py _ (P _
r +pr+q==x +px+<2> <2> + q <x+2> <4 q)

a rozdil ¢tvercii vyjad¥it souginem podle vzoru a® — b% = (a + b)(a — b).
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c) Pt¥ipomernime si: V nékterych ptipadech uzivdme k rozkladu riiznych obratfi, jimiZ se miZeme vyhnout
feSeni kvadratické rovnice. Jednou z moznosti je uvedeni na mocninu linedrniho dvoj¢lenu podle vzoru

a® + 2ab + b2 = (a + b)2.

4z% — 20z + 25 = (22 — 5)2

d) Pfipomenme si: Dal$i moznosti je doplnéni na uplny ¢tverec podle vzoru

2 2 2 2
2 _ 2 py _ (P _ Py _ (P _
r +pr+q==x +px+<2> <2> + q <x+2> <4 q)

a rozdil ¢tvercii vyjad¥it souginem podle vzoru a® — b% = (a + b)(a — b).

o 1 o 1 1\%2 1 1\ 2 49
T —=x—-3 = z—-—=x+|-)] ———-3=|xz—- — — =
2 2 4 16
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c) Pt¥ipomernime si: V nékterych ptipadech uzivdme k rozkladu riiznych obratfi, jimiZ se miZeme vyhnout
feSeni kvadratické rovnice. Jednou z moznosti je uvedeni na mocninu linedrniho dvoj¢lenu podle vzoru
a® + 2ab + b2 = (a + b)2.

4z% — 20z + 25 = (22 — 5)2

d) Pfipomenme si: Dal$i moznosti je doplnéni na uplny ¢tverec podle vzoru

2 2 2 2
2 _ 2 py _ (P _ Py _ (P _
r +pr+q==x +px+<2> <2> + q <x+2> <4 q)

a rozdil ¢tvercii vyjad¥it souginem podle vzoru a® — b% = (a + b)(a — b).

o 1 o 1 1\%2 1 1\ 2 49
T —=x—-3 = z—-—=x+|-)] ———-3=|xz—- — — =
2 2 4 16 4 16
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e)

Pt¥ipomerime si: Normovany kvadraticky trojélen tvaru z2 + px + q mizeme nékdy rozloZit podle rovnosti
(x+a)(x+b) = z2 + (a + b)x + ab. Tj. absolutni &len g nahradime sou¢inem a - b tak, aby koeficient
p =a—+b.

22 + 192 + 48 = (z + 3)(x + 16), nebot (+3) - (+16) = 48, (+3) + (+16) = +19.
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e) P¥ipomernme si: Normovany kvadraticky trojélen tvaru x> + px 4+ q mizeme nékdy rozlozit podle rovnosti
(x+a)(x+b) = z2 + (a + b)x + ab. Tj. absolutni &len g nahradime sou¢inem a - b tak, aby koeficient
p=a-+b.

22 4+ 19z + 48 = (x 4 3)(z + 16), nebot (4+3) - (+16) = 48, (4+3) + (+16) = +19.

f) Pfipomenme si: Kvadraticky polynom bez absolutniho ¢lenu rozkldadame vytknutim x.

—4z% + 5z = x(5 — 4x)
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e) P¥ipomernme si: Normovany kvadraticky trojélen tvaru x> + px 4+ q mizeme nékdy rozlozit podle rovnosti
(x+a)(x+b) = z2 + (a + b)x + ab. Tj. absolutni &len g nahradime sou¢inem a - b tak, aby koeficient
p=a-+b.

22 4+ 19z + 48 = (x 4 3)(z + 16), nebot (4+3) - (+16) = 48, (4+3) + (+16) = +19.

f) Pfipomenme si: Kvadraticky polynom bez absolutniho ¢lenu rozkldadame vytknutim x.
—4z% + 5z = x(5 — 4x)

g) Pfipomenme si: Ryze kvadraticky polynom az® + ¢, jehoZ koeficienty a, ¢ maji nesouhlasnd znaménka,
rozklddame podle rovnosti a” — b° = (a + b)(a — b).

922 — 16 = (3z + 4)(3z — 4)
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)

h)

P¥ipomernme si: Normovany kvadraticky trojélen tvaru x> + px 4+ q mizeme nékdy rozlozit podle rovnosti
(x+a)(x+b) = z2 + (a + b)x + ab. Tj. absolutni &len g nahradime sou¢inem a - b tak, aby koeficient
p =a—+b.

22 4+ 19z + 48 = (x 4 3)(z + 16), nebot (4+3) - (+16) = 48, (4+3) + (+16) = +19.

Pfipomenme si: Kvadraticky polynom bez absolutniho ¢lenu rozkldadame vytknutim x.
—4z% + 5z = x(5 — 4x)

Pfipomenme si: Ryze kvadraticky polynom az® + ¢, jehoZ koeficienty a, ¢ maji nesouhlasnd znaménka,
rozklddame podle rovnosti a” — b° = (a + b)(a — b).

922 — 16 = (3z + 4)(3z — 4)

Pfipomernime si: JestliZze v ryze kvadratickém polynomu ax’+c maji koeficienty a, c souhlasnd znaménka,
je diskriminant zaporny, tj. D = —4ac < 0.

Polynom —z? -3 je podle vySe uvedeného v redlném oboru nerozlozitelny.
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