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1.5 Slozend funkce 1.5 Slozend funkce

o fog:y=f(g9(x))

fog ... slozend funkce
f ... vnéjsi slozka sloZené funkce

g ... vnitini sloZka sloZené funkce

@ = (Fog)e) = flole)) = Ginw) = sin’s

{ totés!
g(z) =sinx (g0 f)(x) = g(f(x)) = sin(z?) = sinz® neni totéZ!

Poznamka: sin®z = 3 [1 + sin(2z — g)}

= ZaleZi na potadi, v jakém funkce skldddme!

Mgr. BLANKA MORAVKOVA, Ph.D. BAA001 Matematika [ 2/18 Mgr. BLANKA MORAVKOVA, Ph.D. BAA001 Matematika [ 3/18



1.5 SloZené funkce

Priklad 1.2

‘
N

Urcete defini¢ni obor funkce f.
a) f:y=+/sinz
b) f:y=logs(4 —2?)
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1.5 Slozena funkce —» Transformace grafu funkce

Stlafeni / roztaZeni ve sméru osy z: y = f(axz), a € R"

Yy
y = sin 2z

y =sinz

= sin i3
y =singx

Y

Yy
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=af(x), a e Rt

y = 2sinz
y=sinz
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Posunuti ve sméru osy x:

y=f(x+ta) acR"

1.5 Slozena funkce —» Transformace grafu funkce

Yy y=Inxz
-1 0 1 3 @
y=In(z+2) y=1In(z—2)
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Pieklopeni podle osy x:

y=—f(z)
v y = f(x)
0 x
y=—f(z)
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1.5 Slozena funkce —» Transformace grafu funkce

Posunuti ve sméru osy y:
y=f(x)*ta, acR"

Y

y=e"+1
y=e"
2 y=e"—1
/
0 x
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Pteklopeni podle osy y:
y = f(-=)

Y

/\

0 x

y = f(x)

y=f(-=x)
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1.6 Inverzni funkce

f:ry=3z—-2, ze€(-1,2) ... asetkamezibody [—-1,—5]a [2,4]

1 zaménime proménné z a y

T =3y —2
1 vyjadiime proménnou y
1 T+ 2 oL . - oo
iy = 7 ¢ € (—5,4) ... tusecka mezibody [-5, —1] a [4, 2]
' I
=
— 1 - f~1... inverzni funkce k funkci f
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1.6 Inverzni funkce

= Je-li funkce f rostouci/klesajici, pak je také f~! rostouci/klesajici.

= Grafy funkci f a f~! jsou symetrické podle osy I. a III. kvadrantu
(§. ptimky y = x).

Vypocet inverzni funkce f~' z funkce f:

1. V zépisu funkce y = f(z) zaménime x a y, &imZ dostaneme = = f(y).

2. Zrovnice z = f(y) vyjadiime y a mame pfedpis y = f~'(z).
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1.6 Inverzni funkce

Definice

Je-li f prostd funkce v D(f), pak k ni existuje inverzni funkce f—*
definovand na H( f), pfi¢emz plati

[z,9] € Gr f <= [y,2] € Gr f!

= D(f~) = H(f), H(™) = D(f)
" f(F @) =2, 2€ D) a FH(f(@) =, 7€ D(f)
JORRES,
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1.6 Inverzni funkce

' I 1\\ |
a>1 0<a<l1

aloga:t =

log,a” =«
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1.6 Inverzni funkce 1.6 Inverzni funkce -» Cyklometrické funkce

Pozndmka: Potfebujeme-li najit inverzni funkci k funkci f, kterd neni prostd Cyklometrické funkce
na celém D(f), je tfeba nejprve funkci f omezit na interval, na némz je — funkce inverzni ke goniometrickym funkcim
prosta.

Arkussinus y = arcsinx

T
fiy=2*-2 D(f) =R f\ = D(f) = (-1.1), H(H=(-7.7)
neni prostd 4
1 | y
2 y 7w | arcsinz '
g:y=2x"—2, D(Q) - <Oa OO) / 217 P Usi:an
je prostd T TN T e 3m P
. 2 — 2 P
+ A o 3w 77r‘\\ : 0 1 7 TN R
_ _ /s N S -
gl iy=Vr+2 D(g ") = (-2,00) 2 . 2 N
™
T2
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1.6 Inverzni funkce —+ Cyklometrické funkce FAST 1.6 Inverzni funkce —+ Cyklometrické funkce ZEL
Arkuskosinus y = arccos Arkustangens y = arctgx
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1.6 Inverzni funkce -» Cyklometrické funkce 1.6 Inverzni funkce - Cyklometrické funkce

Arkuskotangens y = arccotgz
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T - Y= Y-
" D(f) =R, H(f)=(0,m) 2 2 2
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1.6 Inverzni funkce

Priklad 1.3

Urcete inverzni funkci f~! k funkci f a defini¢ni obor funkci f a f~!.
a) fry=e*!

b) f:y=arcsin(l — x)

‘
N\
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