5. prosince 2019

Priklady na procviceni

1. Vypoctéte:

(a)

(b)

2. Vypoctéte kiivkovy integral:

(b)

()

(d)

(e)

staticky moment vyhledem k ose y kiivky v: o = 1 — 2cost, y = 2sint, t € (0, 7), funkce

hustoty je o(x,y) = y. 8]
37
délku kiivky v: = cos®t, y =sin®t, t € <O, %> {5

)/\/Eds, y:le—cost,y:t—sint,t€<0,g>. [\/5(%—1)
/ ]
/y—T—ldS’ v:x =—2cost, y=2sint, t € <O,g>. [—In9]
Y
/ * ds, ~v:x = —cost, y=sint t€<0 Z>. ln1

y—'—l ) Y ? 72 2
v
/2(m2+y2) dor + (2y —8)dy, ~:2°+y* =4,y >0, od bodu A[2;?] [—32]
v

2?2

/ydx—i—:cdy, ~ : oblouk kﬁvky?—i—zzl,od bodu A[?;2] pfes bod B[v/2;?] do bodu
Y
C[1;—V2] V2]

(f)

(2)

()

(i)

()

(k)

1
/xy dr +y*dy, ~:y=arctgr, od bodu A[l;?] do bodu BI0;?] |:—r92(7T + 487 — 96) }

Y

1 2
/—arctgg dz + —eurctgE dy, ~ je kladné orientovand hranice oblasti: 1 < 22 + ¢? < 4,
x x Y Y

5
r<y<aV3 [—w IHQ}
/(:Ey + %) dz + 2%y dy, 7 je kladné orientovana hranice oblasti: 0 < x <y < 1 { }
v

/ (r—y)dr+ (xr+y)dy po zdporné orientované kiivce v tvorené obloukem funkce

Y

y = cos a useCkou na ose ¥ pro —§ < < [—4]

vl

/ (zy +2%) dz + 2®ydy  po kladné orientované kiivce v tvofené hranici trojihelniku ABC
v

s vrcholy A[0,0], B[1,0],C[1, 1]. [1_12}

/ (x —y)dz + (2 +y*)dy  po kladné orientované kiivce v tvofené hranici oblasti:

Y

9 4
nyE—la’ySO 5
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3. Ovértte, ze je dany integral nezavisly na integracni cesté, a poté jej vypoctéte:

1—y 2y
——=d g d bodu A[0;0] do B[1;1 1
@ [l e+ 2 od bodu AD:0] do B 1
ol
rdr+ydy 1
v
(c) /(2y — 6279°) do + (22 — 92%y*) dy, od bodu A[0;0] do B[2;2] [—88]
ol
2 — 92 Y 3
. v Alo; B[1;1 °
(d)/2<1+x>2dx+1+xdy, od bodu A[0;0] do B[1;1] [4]
v
x Y
e —_— dr+ [ —=——=+=x | dy, od bodu A[3;4| do BI[5;12 56
”/<¢Wy) <m>y 3:4) do B 12 56
g
107
(f) /xy2 dz + (yz* +y)dy od bodu A[0;1] do B[2;2] 59
J L 2 ]
(g) /(Qxy +z)dz + (2> +9*)dy  od bodu A[0;1] do B[2;2] 3—37
J L 9 ]
101
(h) /(23:3/ +z)dr + (v +9*)dy  od bodu A[1;1] do BJ[1;2)] 30
J L 9]
4. Reste diferencialni rovnici se separova(tel)nymi proménnymi:
(a) (1+z)-y =2y [y=c-(14+2)*,ceR]
(b) I+z)-y=y—1 ly=k-(1+2)+1,ceR]
() vy =2yy—1 [y=(@x+c)’+1 a y=1,ceR]
(d) y/:—g ly= ,ceR]
(e) y - V1I—a2=9y*+1 [y = tg(arcsinz + ¢),c € R,z € (—1' 1)]
(f) vy =2y -Inx ly= (2 -Inz—z+¢c)? CERZEG 00)]
(g) v = 10"1Y [y = log(—10" — ,CE R]
(h) cosz-cosy -y =sinx-siny [y = arcsm ,C € R
() (1+2) o/ =1y {yzl }
5. Najdéte obecné a partikulirni feseni diferencidlni rovnice:
(a) 3y =e" —ye”, y(0) = 2. [y:1+ee -k, k €R,; yp—l—i-eez*l]
(b) ¢ +sinz-(y—1)=0, y(r) = 2. [y=Fk-e*"+ 1,k € R; yp =" 1]
1 — 2
(c) v = ’ , y(1) = 2. y=+vVIina2 —22+kInz* — 2> +k>0; yp = VIna?2 — 22 + 5}
Yy
(d) ¥ +y-sinz =sinz, y(r) =0. ly=Fk-e"+ 1,k €R; yp = —e " 4 ]

(e) ¥y =€"(1—1y), y(0)=0. y=14+e* - kkeR; yp = —c'
(f) 4 +cosa-(y—1)=0, y(0) =2. ly=,keR; yp =]

—
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Reseni
Vypoctéte krivkovy integral:

us
2

QML/ a:(h::/::ngEZdt:—QPHDSmt+1”2:—2[m3—dnq::—2-0n3—0>:
y+1 2sint + 1 0
¥ 0

=—-2-In3=-1n9

v: x=—2cost ' =2sint ds = V4sin?t +4cos2t dt =4 dt = 2 dt
y = 2sint y = 2cost

0<t<T



