Vztahy mezi goniometrickymi funkcemi, Gipravy goniometrickych vyrazi.

Budeme pouzivat ndsledujici vzorce:

sin(zx1 £ x9) = sinxzicosxzy tcosxysinzy (1)

cos(x1 £ x2) = cosxzicosxzy Fsinxzysinzg (2)
tgx1 £ tgxo

tg (x1 £ x2) = (3)

1 Ftgx -tgxo

te (21 & o) cotgxq - cotgxog F 1 (4)
cotg (x x =
S 2 cotg xo £ cotg xq

sin2x = 2sinxcosz, (5)
cos2z = cosizw —sin’z, (6)
cos’z +sin‘z = 1, (7)
sin2y  — 1 — cos 2x, (8)
2
cosn  — 1 + cos 2:1:' (9)
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Reseni:
1) Umocnénim rovnice sin x + cos x = % dostaneme
2

sinz + 2sinz cosz + cos’ z = 1/4.
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Reseni-

1) Umocnénim rovnice sin x + cos x = 5 dostaneme

) N[—

sinz + 2sinz cosz + cos’ z = 1/4.

Odtud plyne (s pouZitim vzorce(7)), ze 2V + 1 = 1/4,
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Reseni-

1) Umocnénim rovnice sin x + cos x = 5 dostaneme

) N[—

sinz + 2sinz cosz + cos’ z = 1/4.

Odtud plyne (s pouZitim vzorce(7)), ze 2V +1 =1/4, tedy V = sinx cosx = —3/8.
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2) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

(1 cos T _ 233) cos2x — 1

— 2sin” — 5 =cosx — 1.

1+ cosx 2cos“x
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2) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

CcCos T . 92T cos2x — 1
l1——— — 2sin” — -—2:cosx—1.
14 cosx 2cos’ x
Upravou levé strany rovnice dostdvame
.2
COS X —2sin“ x
l1—— — 1+ coszx S5 =
1+ cosx 2 cos4 x
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2) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

CcCos T . 92T cos2x — 1
l— — — 2sin” — -—2:cosx—1.
1+ cosx 2cos“x
Upravou levé strany rovnice dostdvame
.. 2 2 c 2
cos x —2sin” x 14+ cosz —cosx — (1 —cos“xz) —sin“x
l—— — 1+ cosx - 5. = ' 2 -
1+ cosx 2 cos4 x 1+ cosx COS* I
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2) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

CcCos T . 92T cos2x — 1
l—— — 2sin” — -—2:cosx—1.
1 4 cosx 2 cos“ x
Upravou levé strany rovnice dostdvame
.. 2 2 c 2
cos x —2sin” x 14+ cosz —cosx — (1 —cos“xz) —sin“x
l———1+cosz -3 = . 5 =
1+ cosx 2 cos4 x 1+ cosx COS* I
cos? x sin?

1+cosxz cos?zx
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2) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

CcCos T . 92T cos2x — 1
l—— — 2sin” — -—2:cosx—1.
1 4 cosx 2 cos“ x
Upravou levé strany rovnice dostdvame
.. 2 2 c 2
cos x —2sin” x 14+ cosz —cosx — (1 —cos“xz) —sin“x
l———1+cosz -3 = . 5 =
1+ cosx 2 cos4 x 1+ cosx COS* I
cos? x sin?

1+cosxz cos?zx

cos2:c —1

cosx +1
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2) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

CcCos T . 92T cos2x — 1
l—— — 2sin” — -—2:cosx—1.
1 4 cosx 2 cos“ x
Upravou levé strany rovnice dostdvame
.. 2 2 c 2
cos x —2sin” x 14+ cosz —cosx — (1 —cos“xz) —sin“x
l———1+cosz -3 = . 5 =
1+ cosx 2 cos4 x 1+ cosx COS* I
cos? x sin?

1+cosxz cos?zx
2

cos“x — 1
cosx +1
= cosx — 1.
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3) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

Sil’l2(%ﬂ' + x) sin?(—x)

2
= cotg x.
cotg ?(z — 5) cotg?(z — %ﬂ')
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3) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

SiI’lQ(%ﬂ' + x) sin?(—x)

2
= cotg x.
cotg ?(z — 5) cotg?(z — %ﬂ')

Opét postupné upravujeme levou stranu rovnice uZitim znamych vztah( pro goniometrické funkce

sinz(%ﬂ' + x) sin?(—x)

cotg ?(z — 3) cotg ?(z — %7‘(‘)
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3) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

SiI’lQ(%T( + x) sin?(—x)

cotg ?(z — 5) cotg?(z — %71')

= cothx.

Opét postupné upravujeme levou stranu rovnice uZitim znamych vztah( pro goniometrické funkce

sin2(%7r + ) sin2(—x) ((sin %7?) - cos ¢ + (cos %W) - sin :1:)
cotg2(m—% COth( —%77) a (1+(cotga:) -cotg%)2 i
cotg 5 — cotg x
n sin’ =

(cotg x) - cotg %ﬂ' +1
cotg %7? — cotgx

[PYedchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni]



3) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

SiI’lQ(%T( + x) sin?(—x)

cotg ?(z — 5 cotg?(z — %71')

= cothx.

Opét postupné upravujeme levou stranu rovnice uZitim znamych vztah( pro goniometrické funkce

sinz(%w + x) Sin2(—x) ((sin %7?) - cos x + (cos %w) . sin :1:)
cotg2(w — §) ' cotg2(x —3m) (1+<cotgx>.cotgg)2 i
cotg 5 — cotg x
n sin’ =

(cotg x) - cotg %ﬂ' +1
cotg %7? — cotgx

(— cos z)? sin? x

1 2 1 2
cotgx cotg x
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3) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

SiI’lQ(%T( + x) sin?(—x)

cotg ?(z — 5 cotg?(z — %71')

= cothx.

Opét postupné upravujeme levou stranu rovnice uZitim znamych vztah( pro goniometrické funkce

sinz(%w + x) Sin2(—x) ((sin %7?) - cos x + (cos %w) . sin :1:)
cotg2(w — §) ' cotg2(x —3m) (1+<cotgx>.cotgg)2 i
cotg 5 — cotg x
n sin’ =

(cotg x) - cotg %ﬂ' +1
cotg %7? — cotgx

(— cos z)? sin? x

1 2 1 2
cotgx cotg x

= cotg’z - (cos2 z + sin® x) =
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3) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

SiI’lQ(%T( + x) sin?(—x)

cotg ?(z — 5 cotg?(z — %71')

= cothx.

Opét postupné upravujeme levou stranu rovnice uZitim znamych vztah( pro goniometrické funkce

sinz(%w + x) Sin2(—x) ((sin %7?) - cos x + (cos %w) . sin :1:)
cotg %(z — 3) cotg ?(z — %77) B (1 + (cotg ) - Cotg%) 2 +
cotg 5 — cotg x
n sin’ =

(cotg x) - cotg %ﬂ' +1
cotg %7? — cotgx

(— cos z)? sin? x

_ 1 2 _ 1 2
cotgx cotg x

= cotg2x . (cos2 T+ sin” x) = cothw.

=
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3) Mame ukazat, Ze pro p¥ipustné x plati

SiI’lQ(%T( + x) sin?(—x)

cotg ?(z — 5 cotg?(z — %71')

= cothx.

Opét postupné upravujeme levou stranu rovnice uZitim znamych vztah( pro goniometrické funkce

sinz(%w + x) Sin2(—x) ((sin %7?) - cos x + (cos %w) . sin :13)
cotg %(z — 3) cotg ?(z — %77) B (1 + (cotg ) - Cotg%) 2 +
cotg 5 — cotg x
n sin’ =

(cotg x) - cotg %ﬂ' +1
cotg %7? — cotgx

(— cos z)? sin? x

_ 1 2 _ 1 2
cotgx cotg x

= cotg2x . (cos2 T+ sin” x) = cothw.

VyuZili jsme lichost funkce sinus a vy%e uvedeny vztah (4).

[£F =
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